
Ñðàâíåíèå ìîùíîñòåé

Åñëè ìíîæåñòâî A ðàâíîìîùíî ïîäìíîæåñòâó ìíîæåñòâà

B, òî ãîâîðÿò, ÷òî ìîùíîñòü ìíîæåñòâà A ìåíüøå ëèáî ðàâ-

íà ìîùíîñòè ìíîæåñòâà B. Åñëè |A| ⩽ |B| è ìíîæåñòâà A
è B íåðàâíîìîùíû, òî ãîâîðÿò, ÷òî ìîùíîñòü ìíîæåñòâà A
ìåíüøå ìîùíîñòè ìíîæåñòâà B.
1. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî âñåõ áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâà-

òåëüíîñòåé, ñîñòîÿùèõ èç íóëåé è åäèíèö, íåñ÷¼òíî è ðàâ-

íîìîùíî ìíîæåñòâó âñåõ ïîäìíîæåñòâ íàòóðàëüíîãî ðÿäà.

2. Òåîðåìà Êàíòîðà. Äîêàæèòå íåðàâåíñòâî |N| < |R|.
3. Äîêàæèòå, ÷òî ìîùíîñòü ëþáîãî ìíîæåñòâàA ìåíüøå ìîù-

íîñòè ìíîæåñòâà 2A åãî ïîäìíîæåñòâ.

4. Òåîðåìà Êàíòîðà-Áåðíøòåéíà. Äîêàæèòå, ÷òî, åñëè

|A| ⩽ |B| è |B| ⩽ |A|, òî |A| = |B|.
5. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâà âñåõ ïðÿìûõ íà ïëîñêîñòè ðàâ-

íîìîùíî ìíîæåñòâó âñåõ òî÷åê ïëîñêîñòè.

6. Âîñüì¼ðêîé íàçîâ¼ì ôèãóðó, ñîñòîÿùóþ èç äâóõ êàñàþ-

ùèõñÿ îêðóæíîñòåé. Ìîæíî ëè íàðèñîâàòü íåñ÷¼òíîå ìíî-

æåñòâî ïîïàðíî íåïåðåñåêàþùèõñÿ âîñüì¼ðîê?

7. Äîêàæèòå, ÷òî ìíîæåñòâî áåñêîíå÷íûõ ïîñëåäîâàòåëüíî-

ñòåé âåùåñòâåííûõ ÷èñåë ðàâíîìîùíî R.
8. Äîêàæèòå, ÷òî, åñëè êâàäðàò ðàçáèò íà äâå ÷àñòè, òî õîòÿ

áû îäíà èç íèõ ðàâíîìîùíà êâàäðàòó.

9. Äîêàæèòå, ÷òî, åñëè îòðåçîê ðàçáèò íà äâå ÷àñòè, òî õîòÿ

áû îäíà èç íèõ ðàâíîìîùíà îòðåçêó.


